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Tercero de B.U.P.
Examen de segunda evaluacidn (para elevar calificacidbdn)
Fecha: X.21.12.1983%
Tema: "Trigonometria y sus aplicaciones".

5

3Cc0SX+COS3K = ctgdn

1. Demostrar que

5send—seni«

2. Disponiendo de un tecdolito y un medidor de distancias, disefiar
un método para calcular la distancia entre dos puntos de la la-

dera de una montafia inaccesible (ver figura 1).

3. Lo mismo que el problema anterior para calcular la superficie -
de un tridngulo definido por tres puntos inaccesibles.(ver figu

ra 2).

figura 1

figura 2
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Matematicas Tercero de B.U.P. Curso 1991-92

Hoja de problemas para rec. Parte A : Trigonometria Fecha: L.16.12.1991

Demuestra Tas 1identidades:

cos®a 1 sena 1-cosa
[1] ctg®a = . [2] - =0
=2 4 2 2
cos"a - cos a seca 2cos” (a/2) sena
[31 [ sen(3a/2) + sen(a/2) 1° = 2(sen”a)(l+cosa)

[4] a + b+ c =180° => tg(atb) + tgc = 0
Resuelve Tlas ecuaciones:
[1] (5/3)sen5x=-0.14 [2] tg(x/3)=4.5 [3] 3ctg®2x=1 [4] tgx=2sec®x-5
[5] cosd4x - sen2x = O [6] 4senx - cosx = 2 [7] 2cos2x + senx = 2
Resuelve Tos triangulos:
[1] ‘ [2] [3]
\8 Y 95 10.5
655 65°
Ao lo




Matematicas Tercero de B.U.P. Curso 1991-92

Resolucién de problemas de rec. Parte A @ Prigonometria Fecha: J.9.1.1992

Ident idades

@ Cos“& )k 6051'0\ costa
. = . costo. = - & 2,
osto ~cosd a Secta cost*a (-~ cos2a) Senwta
@ Sener | 2Tmse Sene 1-asa Stne 1-cosa
Q Sema z = - — =
2 cos? > 2 (: \[M-;osa ) Sena 1 Acoran Sewa
= - = —_ O
(L+cosa) Sena (14 cosa) Sema (A casa)Sena
da g da 442
2 — 4 7 T -
. Aa Q 2 2 2 2 Z
@ ( Sea =~ + Sea — =12 Sen CoS = ( e °‘> —
z z) ( ) > < Semocos 2) =

ks
ite
_ 4 sera (2222 ) 2 dseta ZEBY 2 5 sedta (fiea)

@ axl e = 130° D asxs = 18 — ¢

‘ta(a*S\ -\-+5c = '{'a(i“""c) +‘l’.’ac = -'tac +‘{‘ac = 0



Matematicas Tercero de B.U.P.

Resolucién de problemas de rec.

Curso 1991-92

Parte A : Trigonometria Fecha: J.9.1.1992

Ecuaciones

-3, ~4.32° 4+ 360°
() s _=3.0.44 S
—‘SMSX’-:'-O.‘L‘-l =2 WLnSx = e =H X =

3 S 184.82° + K360°

% =07 83Ut A
=0 X =
36° 53 A" + K ¥2°

-
-—

@ ¢

X

4.5 =0 §= 1434 K180° =0 % = 232° 24' 49" + . 540°

@ &tgzlx =1 = c\‘b’*zx :% =2 tazzx

—\fi @2*:

=3 = tyax= {\E %60"&-»{\70“ _

-60° + K 186°
20° + K-q0°
=D X=
-30° + W-90°

tyxz
@ téx:‘ZSeczx—S =D ﬁ‘ax=&(i*{‘3l><)~s _~_—-_=§ P=2(i+x") -5

L1E\Vir2y 1.5 1.5
= . =] Pt - -3 = T — = =
=D’P—2*2’? S = 2p*"-P-1=0 =3¢ ” {~1 ..bfbx {4 =
S6°17'36" + K 130°
= x—<-‘-lf° o' o" %+ KI%0°

Sealx=p
® .

CosUx -sen2x =0 = Costlx — sent2x — Sen2x =0 =D 1‘\”'“?1"?=° =» 2‘?"+? -\=0x

e A T R A 07 + «o® see it 9
=2 'P"""'_Ll'_'— =~ {o.g =D Senlx = {o'; =5 Zx= 30° + W36e® =P x= lS°+Kl?o°~§
1S0° U J60° T + K130°
t‘;%:ﬁ 2t e
@ Useax — cos x =2 =D ’-'l""‘-"'l 22 =p f& -1ttt =2426% = 1'-8t +3=0 =
Aot Ivt®
o L=ur\i6os = zqwﬁ = t5% {q*“ﬁ = X \8’2.31"“‘\?0‘ 650§ q"x W36e°
= 44X Y-\x 2 T . -i = o =D X=
i H- 21.53° +Kigo 43° 312" + K 360°
KSCA\X’?
@ 2cos2x t+8enx =22 =D 2(witx —Sealx) +Seax =2 =D 2(5-77-_71)4,.? =72 =p
- 2 =2 = ‘e = . )0o o K i60°
= 2 -Hp* +% =2 D Y -P =0° = 9= {O,zs =) Seax=z {o.zs =D x = /J136°+ K 3¢e® =
- I© 22'39" 4w 30°
K 3o 165° 3" 21" £%36o®
D x = {14 283" £ K360

1652 31" 21" & L 3¥60°



Matematicas Tercero de B.U.P. Curso 1991-92

Resolucién de problemas de rec. Parte A : Trigonometria Fecha: J.9.1.1992

Triangulos

a:\jq%m‘-z-q-\f'wwl" = 14.312

@1‘2 \8002:3(0 - ?LLSO

~ 3 o
- )‘5 = o 22 {~37r‘l.s IS 2-B _ tqbgtuse £
Y L4 2#3__.-3:937‘:27, =
d7 = Jd =2
&'\'é -3 n
=2 = }‘( S $ ‘B__._ go 2' Sl“
=D
&——é; = 66.45° C = l4e®> S¥' 9"
“ q.< i 6s° ° v
@ =5 b L= T D Send = 2 = A= T3V 20
= sen A St 6§ q.% lo’*°-26' Yo"
C.
s LOo=2a lo> %S = arc = 'Av 8 = AS6S5° = Ho.y doy  soluciones

~ < } “ N A - '.0?“ 261 q "
AL - ?2 33 ZO / A?— - ©

A
R, = 180° - (65°+32° 33 20") = U2° 26" 40" B, = 1§0° - (65°4103°26' 4o") = 1° 33' 20"

‘:u=\]71.0‘4 4.6 — 2-10.9.S cor 42%26'wo" = TOV Bzr\fto‘wq.s"—z-lo-q.s o3 122340 = §.38

Lo lo.s A 1o sen6S° Py 59° Yo' 2o
__—:—-—- - =0 SC"\A B —————— =
Sen A Sen68° 0.3 l20° 1q' 4o"

lozles = acc @ A<l = Az 65 = Hay séilo unn soloada,

A = €1° 4o 2o"

% = 1800“ (GS‘*’ S5 CLQ'.?,Q“) -~ SS° \oll "tO"

b=\lo! *lo.S! — 2:0-10.5 cos 55219 you = .53

-8 = 66.95°



NLmemy complejol

-S.-\'\ Co adt d:—s

A

x*t X ~6 =0 = X*= \-—'b Co g iobucla

—

VESRNAN ) .
< A V-  com trober o

v —-
xE~\Jy x + 2 =0 =& X
\Fg—\,-|

BY
2

6‘. ?vd.:ére.\.., opries Cam \)-—\ , 1:&({&‘-—-. Ce:d L T cve.\s(qer [ oW TN ok
L4 35

X - » i 0 = Q =) x o=

sefunde geeds R )
- &
Q,( *.c.v\.&o , Al inlaresrs< dar S :u—.‘k&o o c-.'\'v: o ass
%\rM a + b \ﬁ{ Con a, S e W

se €

. e
’De 9‘ LA AN
—— PN

€ = L () aseM |

SL 8 = (%) € a N Se \\"‘“s fq'\e (g'g &‘_ * o wal ¥
\\SI‘ . Se CICALC_ 'E-e(%) z & ) X“(E) - b

iMJ'Hﬂ-I'\'« a

?-C‘?Me* San Jrlg;‘_c:_
M, U

Cew 2 € (28) € €

(e ?(C S'ﬂw'(h al AT

R SN 4 Qleme gee

{(atnee ﬁ?'t)‘o 2

Comr?‘a“): e Se

(‘\ 45) en (G‘Yrclb:k"ao\;- (}3\'“\ C&/‘*Qﬁ‘-'—-s (Cnug wica) A( T

(Ml & (= N cmdd)

le



9@*\’2 otk

g" %‘:(&h) € d—,

gum &\ n.c.

® & G~

Se  duine

Sv aufic v

(o) * (c/d)

QN &\&C*h &Q v n.

omm————

O,

é < (arbVa) 7

ol(“ng\ c (-(S, "&‘:3

'DeQ;w\ el
— ————————

O,ML de @

ax S\F: a

ey

)
|
m
3}

» ! —
Co'\)lsu‘-e &

cad Ul 7

_ (&“‘C,S‘fol)

(2N . C,

= (00 h) i
Niwso ibyginets e % g free qute red 0O
(o) = b(o63) = Si
Joef ekfem & 3 (&0 ﬁ)
o= o) , (m Ref

Cotn VA W ﬂ"

es &‘ér



C}..;e Cvenca
-’_—__——-—-—‘—"

’

cepresofaed (Jorma)  binbave A2

Coume  ---

o Caabl) - --

—

&&Li .-

~Ca a%t) -~

(?('o Juc"‘ﬁ e h,c.

® ¢ Cani)(esdV) T

(a8) (e d) = (ac-td ,A‘o-(—bC) (D*le'sli.)

(q.\-bi] (M‘_\ = o, - CQQ —s C;w%j

Te:><&M
(;1 = -\ @ Es cos P ¢ = U~
Ve mTew con

bk

¢t = (oA - (0)y = (-1O)

-

[t
\
fA

(Xo*‘ekdcx J{ (.

M . ;M R L O
-c¢ t =4 y C

y

Je

(",

¢ l.VR’a Q+5u—: = ai+hb:



Codew‘& d wn.cC.

axbi \;af\‘-. W—u\ &',?(tc,, P

cadi

f‘?:m el ovler

y now L= ol
Y»( J\ an)va-d— &Q &

?o‘\he-\c:& & S, “m.C.

Ca + 5> L.)“ Se CAW\\ Kiad J et o o &%

Tocma 4o\-¢
ot Y=~

2 2 =
v
ge‘ ¢ € « \/ N bl

‘ o
'Tams“r; se \k n 3°ru—- Crepr.)

2= Hog ' 2= Mo

/

Av‘g«mv-.‘\\x de  va msnwo ““?&53_

?a)o 10\« -c.f\'cﬁu—\
eV

e
< e =z (<) o= Uatalt ‘&-5'( z =
2
3 P T S el M-Jlt- 8

l Cm\ Gv\&o’ats

G‘Jo} '?w'\\ evlerss
Lmdey VU eee——

Lo: Wi redde Y

(u’. svel w-gu‘\'e,)

Y J“M“"’\—tg.kr

Newts.

R«

VJ« Mq..*\a

word'v(—o - NSU m’\'AQ

Loy \'nc)inaﬁmx e Sden  Sor @ﬂm% &M‘(ﬁw‘(’t




‘Foru.“ +(\Jawow;*ticg

2z = (=« = hae € @

caxbe = hC’a(—\-“A-L..Z(: - \'\Cn—ha +é§a_~,1\

?n)o ("ﬂaom JUL, JX TR NPT PREP N

i, M C(cos & + tomat ) = .. Of/

o..,SN w,.."\‘lco

2.. o & BL — n,‘ -3 - —

Vo deho o (?orw- ol

Me{ ,N/; e &
MNa - N/s - M(Cosd-eau.u) W (¢o>/5+e44~/))

-

= KN ( cm(ac—t/s7+ésﬁ~(¢yb7) = ““’475

Coc-‘e-»'\c o g\)(we '?ol-r
Cocere
MNa, N/s e €

t\‘i:Ya-—-‘b n&;YV'N/;:'X.N%':»<

—



Yo'\'& ncle e XO(-«—‘. ’Y.‘_)'O._Sr‘—

3
Pedir <= b (MM1 ) (h.a)

(h“}‘\ = .. = hﬂ"k 3"‘(MVLA & hs:vrg

Alcchom & Yoivie TFremew 16€3 -~ 13SY

(ﬂ (Coya « & Skd).)q = n* (vau( ‘\'iSkh-()

Ath* cam R o'-c\"-cs

\'t“b\ﬁ)v h:i , &&IC(\( (_‘> 3\;(,\,4% & Je NN a €y i ol (S
de. Gema H = P
Ar‘;ku'\\n de v:____'}_"'_:‘_-'_‘__ﬁ“«g_.“g‘_‘; Ef\ok\e-. w)(‘-o(a]

(NS

Si ¢ = Na € « ¢ ol e, -~ Q’J-/mjh e 2 P% +=~5t"c‘

/

LO (] ol + 2‘(’\‘_ ¢ [=-1.N w € Z ¢ tvzo 13 h""— i\n.?'. -‘\'."0} .‘.‘-"."_~

wc__‘\a} . 8ve Se desyy nan g )

s;(o L\.qy -np en e\ EW“.\-’\&J‘Q Co. L'ﬂ") ¢ s-«_ Se u‘h_\

u,-uf'\\ 1 {adeds 1-—0 y se &Ji)u A(‘f) (&) L"ao

NB(E)‘: Ar; (&) * 2wy (“6 2—)
‘\-f-s.!(acq'ol/\
T»'\rnrf?m)?‘d;:\__ 5¢ow-.)?(\c‘ [ SuPR\ Y\\‘ELE_B

g"’ - O “""‘"?&‘j~ — Xeaslacisn
,Y'oado&\’ ("& ?"( C“w(?(&‘)a — L“‘M‘\h e

n c.._\ygx Ao wAQ\.,}, - qive o Jire Com ba -M‘t ecn,

N




e Comples

Roien & o e O
Jor

cdetom e oler

Suqm se

q-
]

oL X AKTT
=k
v

Y

6:./@ <o wn

/‘?N o s ec. =




Teckw = ML\ \NEY

@ 'YQ)YG-Q:. Je h, <

254 P
D (3-15 4 dge  lre + —

I+2¢

B (Ve s T ) = (2
© i

@ Teaaloer ' (1 +u)243-n =0

® &)c‘e\,&e (ﬂ‘" N VETON) éomf.?(a)a:)

) 13 Sk
L7+ (3-0) [2+420) 4 M
Jx2¢

N sl 28 - (Na3) 2 4 (W23 =0

?q« w(ﬂv w r-hjj:ug&

Ty el e &

@ El ’Y\'cd.;c,L de dod W oam  rmqly e

c\&h (3 SV aLJ‘O fsr' cl o'\'!\- Oy A'L . H‘ug‘.l,“

@ Tes.lver 23 ¢t —~2:2 -2=0




Matematicas Tercero de B.U.P. Curso 1991-92

Hoja de problemas. Parte B : Numeros complejos Fecha: J.9.1.1992

[1] Siendo z=1-4i, t=(-4,5), u=3gd,, v==14-31, x=4l realiza las

ac® !
siguientes operaciones en forma bindémica:
a) (v/t) + 4u - 2% b) i**7+(-i)*®-2v+x c) V+3x

[2] Siendo z=5_,, t=25(cos75°+isen75°), u=i , v=125_

140

x=-1/5,

oo !
realiza las siguientes operaciones en forma polar:
a) t3v°/z” b) z%u(-v) c¢) tx/(zu) d) (zxt)*/(5v)
[3]1 Siendo  2z=5_,, t=2(cos55°+isen55°), u=6i , v=12+5i, x=(-5,2)
realiza las siguientes operaciones en la forma que consideres mas adecuada:
a) z+t b) x*? c) u+3v  4) (-t)° e) |v|+Arg(z) ( || -> médulo )

[4] Calcula las siguientes raices expresando los resultados en forma polar:

s
w \’ 3 y
a) 777655° b) 5-121i c) 27 ° d) 625

210

[5] Calcula las siguientes raices expresando los resultados en forma bindmica;
representa graficamente los afijos de las soluciones.
3

a) Y’—szs b) ‘ 1, c) ij—



Mateméticas Tercero de B.U.P., grupo A. Curso 1991-92

Examen de recuperacién de la Parte B: Numeros complejos Fecha: J.20.2.1992
[1] Cociente de numeros complejos.
[2] Siendo z=4-3i, t=(1,-5), u=3

, v=12-8i, x=4 , realiza las
ias

oao”

o°
siguientes operaciones en forma bindémica:
a) (v/t) - 3u + z° b) i*® + (-i)*® + zv - 3%
[3] Siendo 2z=5_, t=25(cos65°+isen65°), u=-4i , v=(1/5)__ .,
realiza las siguientes operaciones en forma polar:
a) z>v*/t° b) z>(-u)(¥) <) \Jv
[4] Siendo z=5___, t=2(cos18°+isen18°), v=1+4i ,

realiza las siguientes operaciones en la forma que consideres mas
adecuada; da el resultado en la forma que se pida:

a) z+t Resultado en polar. b) v° Resultado en bindémica.

Valor de las preguntas: 1: tres puntos; resto: un punto cada apartado

Matematicas Tercero de B.U.P., grupo A. Curso 1991-92

Examen de subir nota de la Parte B: Niumeros complejos Fecha: J.20.2.1992

[1] Demuestra que si a es un nimero real y z un numero complejo,

-7 = -7

[2] Los numeros complejos permiten resolver cualquier ecuacién de segundo
grado, siempre que éstos se admitan como solucién. Resuelve ésta:

2
X-2x+3=0
[3] También es posible que en el planteamiento de una ecuacién aparezcan los
nimeros complejos. En estos casos es costumbre llamar z a la incégnita,
que en principio puede ser cualquier numero complejo. Resuelve ésta:

(4+3i)z + 5i = 3

[4] Pero el caso mas dificil es cuando la ecuacién tiene varias soluciones.
Busca todas las soluciones de esta ecuacién:

@+i) =1
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Tercero de B .U FP. Grupo "Aav Matematicas
Hoja de problemas X.210.10. 1990

Tema: L AJ Geometria analitica
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@ d(aay + 1282 B AR +ITL (B T+ A

@ Arw) -8 @ \(A-F)(e-1TR))

@ Resolver ey 5‘5”"1:“*}3 ecua oney E 2. decimales :(
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Tercero de B_U_F .
Hodja de teoria

Tema :

Grupo

a2 T Matematicas

X.10.10. 1990

Operaciones con vectores vy puntos

SUMA ©DE VECTORES
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X (&RF)
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SuhA DE unTe Y VECTOR
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Tercero de B.U._FP. Grupo AT Matematicas
Hojia de problemas L. 29. 10. 1990

Tema : L A31 Ecuaciones de las rectas
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@ 0\ Y
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Tercero de B .U _F. Grupo A" Matematicas

Ex. de subir nota 1= ev. b M.20.11. 1990

Temas: [ Al, A21 Vectores Yy ppuntos
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Matematicas  Tercero de B.U.P.  Curso 1991-92

Hoja de problemas. Parte C : Geometria. Fecha: L.10.2.1992
A= (-1,3); B=(2,0); C=(1,1); u=(-3,-4); V= (2,-1)
Realizar las operaciones que se indican a continuacién con los datos
presentados mds arriba, teniendo en cuenta que si la operacidén no se

puede realizar, hay que explicar claramente por qué y si es posible

realizarla, hay que indicar si el resultado es un nimero, un vector o
un punto.

[1] d(A,B+2u)

[2] |V]|-u-AB

[3]1 d(u,2v)

[4] AC + 3v - 2BA
[5]1 (B+3Vv) + (u-2B)
[6]1 ¥(u,BC)

[7]1 ¥(A+u,V)

[81 [A(B+0)|

[91 |u-v| + ¥(&B,AC)



Matematicas  Tercero de B.U.P.  Curso 1991-92

Hoja de teoria. Parte C : Geometria. Fecha: L.10.2.1992

Clasificacion de triangulos

Los tridngulos se pueden clasificar atendiendo a sus lados o
atendiendo a sus angulos.

Por sus TlTados

Escaleno Tiene los tres lados distintos
Isésceles Tiene dos lados iguales
Equilatero Tiene los tres lados iguales

Por sus angulos

Acutdngulo Tiene los tres angulos agudos
Rectédngulo Tiene un angulo recto
Obtusangulo Tiene un angulo obtuso

conocidos los tres lados de un tridngulo es posible clasificarlo
por sus angulos utilizando el siguiente criterio:

Llamando "a" al lado mayor y "b" y "c" a los otros dos, se
verifica:

Acutdangulo Rectangulo Obtusdngulo
a® < b® + c* a® =b° + ¢c* a® > b + c*

Medianas

Son segmentos que unen cada vértice con el
punto medio del lado opuesto. Se cortan en el
BARICENTRO, que es el centro de masas del
tridngulo y dista dos tercios del vértice y un
tercio del punto medio.

Alturas

Son segmentos que unen perpendicularmente cada
vértice con el lado opuesto (o su
prolongacién). Se cortan en el ORTOCENTRO.

Mediatrices

Son rectas perpendiculares a cada lado por su
punto medio. Se cortan en el CIRCUNCENTRO, que
es el centro de la circunferencia circunscrita
al triangulo.

Bisectrices

Son las bisectrices de los dngulos. Se cortan
en el INCENTRO, que es el centro de la
circunferencia inscrita en el tridangulo.

i
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