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Nivel 3 ¢ Aritmética * Progresiones ¢ Teoria (10)

Propiedad de las progresiones aritméticas

Si «a» es una progresién aritmética y «n» es un niumero natural mayor o igual a 3,
se verifica

ai+a, = az+ an

Ejemplo 1

Consideramos la progresién aritmética b —» 15, 21, 27, 33, 39,... y el nimero n = 5.
La propiedad afirma que b; + bs = b, + bs, cosa que es cierta porque
bi+bs=15+39 =54 yby+bs =21+ 33 =54.

Demostracion

Llamamos «d» a la diferencia de la progresion aritmética «a».

Sabemos que a; = a; +d y que an-1 = a,—d. Por tanto:
az+ani=(a1+d)+(an—-d)=a:1+d + an—d =a; + ax

Consecuencia de la propiedad

Una vez demostrada la propiedad, seria facil demostrar que hay muchas otras su-
mas que dan el mismo resultado:

ait+an= a+ ap-1 = az+ ap2=as+ ap3z =as+ an4a = ...

Ejemplo 2

Consideramos la progresién aritmética c —» 3, 16, 29, 42, 55, 68, 81...yn=7.
Ci+¢c;=3+81=84;c2+¢c6=16+68=84;Cc3+Cc5=29+55=84;ca+ca=2-42=84
Enunciados

® Enla progresién aritmética «e» se sabe que e; = —31 y es3 = 77. Calcula ey.

® Enla progresién aritmética «f» se sabe que f, = 71 y la diferencia es —7. Calcu-
la el valor de «f; + f74».

® Calcula la suma de los tres primeros términos de la progresién aritmética «g»
sabiendo que g, = 79.

Resoluciones

® El término 27 de la sucesién es el término que queda en el centro entre el 1y
1+53
= 27.

el 53, ya que

Aplicando la propiedad sabemos que e; + es3 = €27 + €27 = 2-e37, por tanto:

e, +e — ,
ey = 22 = 312+77 = 23. Solucién: 23.

@ f5=1f + (75-1)d = 71 + 74-(=7) = —-447.
fo+fu=£f+fs=71+ (-447) = -376. Solucion: —376.

® Las demostraciones en mateméaticas muchas veces son importantes porque
nos muestran técnicas que se pueden adaptar a otros problemas. En este caso
podemos usar una técnica similar a la demostracion de la propiedad:

gi1+g2+9s = (g2—d) + g2+ (g2+d) = 3-g2 = 379 = 237. Solucién: 237.
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